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b Vénfier ques, = ) ]

6)n déduire que sl s, es comverente
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o s defnie pour 0 par 2@,

I Montuer que f est draissante el minorée, Conclure,
1 Monts e pour tout naturel w0 1, »2[-1, i i‘:' I deduie it e sl £
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b) Lasuite s estele convergente !
|

2 Venfier ue pour out entier 2], 1= 7-7
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O comsider es suies w et v defnis sur N* par, = W =500, =, .7].
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o) Monterque i 1 st rosane e que v st déeroissante, Dt u'eles son convergentes
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On consdere la sute (v, Jdéime par - w, € R et pourn €M, = u,-2+~4—|.
b

Pate | On suppose i, = 4.
1) Montrer que pour fout n € N, 1, » 3.
b) Montet que Lasutte{w, Jest décromsante.

) n e que s o, o converpente o calcalr s i,

"
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) Montet e for 3, < ve
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) Monter que a1, et dtcrommane i dédure 'l comserge
Partie 1 On suppose 1, =4,
1, Montrer que pour loutn € N, ona u, <0,
2. a) Monter que pour tout n €, on a4, -1, < -2
b) Montrer que nb& Uy ==,
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Soil n21.
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1 Onpose f,(x)=21*'l
kel
o) Monier e (1) =1,

b) e que asuie (,est deroissante

¢) Monlrer que f,(%]: -EI;.Déduirc (e suie (et mamorce pa % ;
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=1 .
i e \
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) Monte e, pour ot ner et 1, ana: 21,

) Monter qu, ) estune suie déossnt,

o) Endédureque s (1, st comvergente t rouver i,
2. Soi(, o déive e Y, Al
I,
o) Monter que(y, st unesitegéoméigue de isona
b) Exprimery, en oncion e net
En déduine Nexpresson de w en fnction de et

o) Retrouverdors i d a e ().
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Soit {0, Oncansite lsuie (1) i pr 1, =Oct,, = 1+(l-a’)u} :
Pertia A e e !uvll‘:r'; =,

L. Montrer que st (1, st coisnte

2. Moo quepurtot e, -1 i, . En el (1)
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3. Pourtout eN*,on pase v, =1t -, Mortoer que pourtoutn N, —-l-—-Sv, < -;-.En diduire
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o |
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) Moorer g pourtout e, 2. En el e & 5,

b) Manirer que pour lowt n € N‘,%'b%s, Suy Sl+lis,.En déduie a limite de [j—']
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1. a)klormqmpomlomnEN,OSu,-cE.
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On considre st  dfini sur N per -, = et pourtoutn el =14
n
1. Onpose v, =y et v, =,
) Cdlouler v, et

Rl I,
b) Monterque, pourtout e v, AL e, =t

" el
2. Dans et qesion, o e lasuie(y, )
4) Montrerque, pourtout me N, 0<, <2,

b) Monter gue, pourtout mN®, sl v, -, et v, -, ontmée signe. En déduie gue a

ile{y, st roisate,

¢) Monrr que it (v, converge vers el 1= 1_.2_‘@
3. Fuudiedemaniesnlogue s (e moirer qu'elle converg s e
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Pout nenter 22, ondéinie T fonction ,sur [1 bl o f (1)< ™ - 24 41,

| Buderks i e/ En e e f(_z"_l)
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2. Montrer que "équation f(x)= Oadmet dans l’inlcwalleF:—],m{ e soution unique,,
n
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n Iy

ot e e L1 S 0 i s (l,,) Blils
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S0, e () donsees il e e+, (-, oo,

Monterque s, (1) convergent,
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Soa e Okt wesuie (1, e, =act Ve . = Zu‘
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3) Mantrer queVne Y, =u, =" Conchre suha monctoniede (1)
u
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b) Décmine it e (1)
¢ Determuner it dex, -,
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M
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o
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Exercice 8 Exercice 12

S
\ﬂ. par: 0,(X)=fanx-x—-n.

: : : o 1 T Sfini netion ¢ ‘intenalle -
Soient u et v les suites définies sur N* par: 1, NM oF et Pour tout entier naturel 1, on définit la fonction o, sur l'inte )
non
A=t

1. Montrer que pour tout naturel znonnul : v, —u, 20.

z
2

1. Soit 72 un naturel fixé.
2. a)Montrer que pour tolt A € K*; 2" 2+ 1L a) Déterminer  lim _¢,(x) et lim _0,(x)
b} Montrer que la suite u est croissante et que la suite v est décroissante TA- u u.Aw

~ ,
3 > — sdui i tes et ont la méme limite. . .. 3
3. Calculer lem v, —u, . En déduire que les deux suites v et v sont convergen b) Etudier le scus de variation de 1 mvoaccoz i

Exercice 9 c) Démontrer que I’équation d’inconnue x, @, (x) = 0 admet une solution unique dans I’intervalle
k

CamScan

Soit u la suite définie per: u, = ¥ (-1) =¢-
W_U 3 ud .a . On note t, cette solution.

|22
1. Montrer que pour toutn >0, u,,,, — Uy, = wh& (~4n~1). En déduire la monotonie de la suite (1, ).

2 . ) d) Donner, suivant les valeurs de x, le signe de @, (x).

s

anné avec

R il s e L’unicité permet de définir la suite (7, ) pour lout naturel 2.

a) Montrer que pour tout naturel non nul n, 2" > n.

e

a) Justifier que cette suite est bonée.

b) Celculer alors ..N..mwe?p. —lisp)- b) Calcuter @, (1,,,) pour ne N.

4. Montrer que la suite u converge vers un réel atel que 1y < a <u,. ¢) En déduire que la suite (r,) est strictement croissante. Conclure.

d) Déterminer lim tan(t,) .
Exercice 10 ) Déterminer n(t,)

n-+o

. N . . .
. . I . . u . . ..
Mozkcu.‘nﬁa_n:n.oAuA 7 On considere la suite (u,) définie par w, = cosx et pour n € N*, ¢) Prouver que la suite (1, )Jest conversente. Quelle est sa limite ?

u, ﬂ:--..nouﬁ%.u Exercice 13

1. Calculer u,al'aide de n, sin(2x) mﬁihwa

Dans cet exercice, iz désigne un entier naturel non nul.
.H u

Démontrer que I'équation x" +x? +x~1=0 admet une solution positive, que l'on notera w,, .

. 2% x i .

2. Déterminer /im —sin| — |. En déduire lim u,, ' : s .
i =~ MSAN‘. R Montrer que, pour tout # élément de N*, on a:0 < u, < , ol « est la solution positive de I'équation;

P 4x-1=0.

Exercice 11

Soit u la suite réelle définie sur N par : 1, = let pour tout nn de N¥, u,

Montrer que, pour tout 2 élément de N*, on a < (u,)" + (u, IRVT__ 1 Fw =0.
a

1. Soit 72un entier supérieur a 4. . . .
pe Montrer que la suite (u, ) converge et préciser sa limite.
2 &
a) Montrer que: u, =2+ N + MM . Montrer que la suite (u, ) est croissante.
k=2>n

b) Soitkunenticrtclque: 2<k<n-2. Exercice 14

| .?N Osmsiomo:ozaw:_:aw::eao:o....:%mgzaa:n:n:8=<49
Montrer que C# N:lﬁzml_lv.m: déduire que : M%ﬂmm. ppose que (u,) e, ) converg
»nwa n

) Montrer que (u,) converge.
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