Sérlo N°24 4" Math

Exore . Intéprales Mr Jellali

Soit f'la fonetjon d¢finie sur R, par f (X)= -2—&
lex '
On désigne par (C) la courbe de f dans u

1) Etudier f'et trager ()

N repre orthonormé (O.T-})-w‘ = 2cm) ’

a) Montrer que F est dérivable sur [

b) Calculer F(0) puis exprimer F(x
¢) Calculer J = j F(t)dt.

2[et que pour tout x e[ 5[ Fi(x)=4tan’x.

) en fonction de x.

d)Détcrmme.ralorslmm#encmldelapnnieduplmlhnitéeW(C)e”esdmim x=0,x=lﬂy=0.
3)Onpose §, =L 3° Jk

avecnelN',
nk.oﬂ+k g

k+l
a) Montrer que pour tout ke{0,1,2,...,n-1}ona lf[ ) I f(t)dts_f(kH)
n

b) En déduire que pour tout n e N* onaJ<S, s.l+— En déduire limS,.
Exercice 2

I) Soit F la fonction définie par F(x)= I:m WU-17dr Vx elo,x].
1) Montrer que F est dérivable sur [0.7] et calculer F'(x).
2) En déduire que F(x) =-%—sin2r -x +x Vx €[0,x].

I0) Soit (1,)la suite définie sur Npar I, = [ 242x —x°dx etpourtout neN', 1, = [ 20" V2x —x % .
1) Calculer ,.

2) Calculer I, -1, .En déduire /,.
3)a) Montrer que pourtout ne N jona I, -1,,, j x"(2- 2:)\/ 2x -xdx .
b) En déduire que pourtout neN,ona [, = (2"1:33)!_
4) Montrer que (/,,) est croissante. En déduire que pourtout neN, I 2x.
5) Déterminer 'Ii_’ral L
Exercice 3
> dt
i fonction définie sur R, x) = dt.
Soit f la fonc par f(x) L v

1)a) Montrer que f est dérivable sur R, et calculer f'(x).

. 6
b) En déduire que f admet un maximum en a = >

2)a) Montrer que pour tout xR, ona W S f(x)<
X

J1+x .

b) Déterminer alors x1_1.1‘11 S(x).
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