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Série Isométries 

Exercice 1: 

Répondre par  vrai  ou faux en just i fiant  la réponse. 

1)  AB CD  un paral lélogramme de cent re O. S( AD )oSO= S( BC) si  et  seulement  si  AB CD  
est  un losange. 

2)  On  don ne l es poi n t s A (1,1) , B (2,0), C D (1,5) et  E (0,6). Si  f est  une 
isométr ie tel le que f (A )= D  et  f (B )= E  alors f (C) est  le barycentre des points 
pondérés (D ,1) et  (E  

3)   Si I  est  le mi l ieu de [AB ] alors S( I B )otÄAI oS( AB )= tÄIB . 

4)  Si f est  une isométr ie qui ne fixe aucun point  alors fof est  une t ranslat ion. 
5)  AB CD  un car rée, l isométr ie S( AD )oS( AB )oS( BC) est  la symétr ie gl issante de vecteur  

2ÄBA  et  d axe (AB ). 
6)   et  D deux droi tes perpendiculaires. Si  f et  g deux symétr ies gl issantes d axes 

D alors fog est  une symétr ie cent rale. 

7)  La composée d une t ranslat ion et  d une symétr ie or thogonale est  une symétr ie 
gl issante. 

8) AB CD  est  un rectangle alors S( AB )oS( BC)oS( CD )oS( AD ) est  une t ranslat ion.    
9)  AB C est  un t r iangle équi latéral . f une isométr ie tel le que f (A )= B , f (B )= C et  

f (C)= A  alors fofof est  l ident i té du plan. 

Exercice 2 : 

AB CD  est  un losange tel  que ( ), [2 ]
3

AB AD
  . On désigne par  I , J , K, L  et  O les mi l ieux 

respect i fs des segments [AB ], [ B C], [ CD ], [AD ] et  [ BD  les médiat r ices 
respect ives de [AB ] et  [CD ]. 

1) Soit  f l isométr ie définie par  f (A )= B , f (B )= D  et  f (D )= C. Montrer  que f est  une 
symétr ie gl issante. 

2) Soit  R la rotat ion de cent re B et  d angle -  
3

 . 

a) Montrer  que f= RoS . 
b) A- t - on f= S oR . 

3) En décomposant  R, montrer  que f= S( BC)oT  où T est  une t ranslat ion dont  on 
précisera le vecteur . 

4) Soit  g= tÄLAof . Déterminer  g(O) et  g( I ). Caractér iser  alors g. 

Exercice 3 : 

Soit  ABC un t r iangle isocèle de sommet pr incipal A tel  que ( )  , 2AB AC    et  0, 
3

 
 
 

. 

Soit  
( )

( )
AC

D S B=   
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1. Soit  f une isométr ie qui t ransforme  , ,A B C  en  , ,A C D  

a)Montrer  que f fixe le point  A 

b) en déduire que f  

       2.  on pose g s r= o  

Exercice 4 : 

Soit  ABC un t r iangle rectangle en A et  isocèle tel  que( )  , 2
2

AB AC
  . Soit  I  le mil ieu de [BC]  

1. soit  f une isométr ie tel le que  ( )  , ,f B C B C= .Montrer  que f  fixe I . en déduire les 

isométr ies f qui vér i fient   ( )  , ,f B C B C= .quel les sont celles qui laissent  ABC 

globalement invar iant   

2. soit  ( )( )BCD S A=  et  g une isométr ie qui t ransforme  , ,A B D  en  , ,A C D  

a) Montrer  que g(B)= C et  que g laisse I  invar iant   
b) Déterminer  les isométr ies g 

3. a)   soit    
( )ADr S S= o  

b) soit  M et  N les points tel que AM AB=  et =BN BD  où > 0. Montrer  que  ( )r M N=  

.En déduire que la médiat r ice de [MN] passe un point  fixe. 
      4.   a) Montrer  que  ( )AB

S S o  est  une t ranslat ion dont on précisera le vecteur . 

            ( )AB
r S = o  

       ( )
,
2

AB
A

r S 
 
 

o  

Exercice 5 : 

Soit  ABC un t r iangle équi latéral direct  et  ( ) le cercle circonscr i t  à ce cercle. La médiat r ice de [BC] 

coupe ( )  

1. Montrer  que ' ( )
C

A S A=  

2. Soit  
( ) ( )BD DCf S S= o  et ( ) ( )CA AB

g S S= o . Caractér iser  les appl icat ions ,f g et f go . 

3. Soit ( ) ( )
AC

E S B= . On pose ( ) ( ) ( )CA CA AB
h S S S= o o  

a. Déterminer ( )h B . 

b. Montrer  que h  est  une symétr ie gl issante et  donner  sa forme réduite. 
Exercice 6 : 

Dans le plan or ienté, on considère un losange ABCD de cent re O tel  que( )  , 2
3

AB AD
  . On 

désigne par I ,J et  K les mil ieux respect i fs des segments [BC],[BC] et  [AD]. 

1. a) ident i fier  les isométr ies ( ) ( )DC DJ
R S S= o  et  ( ) ( )OJ DC

T S S= o  

b) Montrer  que f T R= o   

      2.   soit  M un point  de segment  [AB] et  N un point  de segment  [BC] tel  que AM BN=  et  Q le 
point  tel que IDNQ est  un paral lélogramme  
             a) préciser  R(M), en déduire que ( )f M Q=  
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             b) donner la nature du t r iangle JMQ  
       ( )g A D=  , ( )g B C=  et  ( )g D B=  

             a) Montrer  que g est  un ant idéplacement   

             b) Montrer  que ( )g O J= et  ( )g K O=  puis ident ifier  
JO

t g . 

              

       4.   on note 1
h R g

−= o et ( )
1

AD
S R g

−
o . Déterminer ( )h B  et  ( )h K  puis ident i fier  h  et  g. 

Exercice 7 : 

Dans le plan or ienté, on considère un carré ABCD de cent re O tel  que ( )  , 2
2

AB AD
  . 

On désigne par  I le mil ieu du segment  [AB] et    la droite perpendiculaire à (BD) passant par  le 
point  D 

1. soit  ( ) ( )BD OI AB
f S S t= . 

a) ( ) ( )OI AD
S So . 

b) en déduire que f est une rotat ion dont  on précisera le centre et  une mesure de son angle. 

2. 
2


 et  ( )DC

g R S= o . 

Caractér iser ( )BD
S So puis caractér iser  g. 

3. 
2AB

h t S=  , caractér iser ( )AC
h So . 

c) en déduire que h  
4. soit    une isométr ie qui laisse globalement invar iant  le t r iangle ABD. 

a) Montrer  que  ( )  BD BD =  

b) En déduire que    

c) Déterminer  alors toutes les isométr ies qui laissent  globalement invar iant  le t r iangle ABD 
Exercice 8 : 

ABC un t r iangle rectangle et  isocèle en A tel que ( )  , 2
2

AB AC
  . Soit  I le mil ieu de [BC] et  J 

celui  de [AB] . Soit  1 2
,R R et  3

R
3


et  de centre respect i fs ,I A et  C. 

1. Caractér iser ( ) ( )IA AB
S So  

2. Déterminer ( )1
R A . En déduire la droite   tel le que ( )1 IA

R S S= o  

3. Déterminer  la nature et  les éléments caractér ist iques de 1 2
f R R= o  

4. Déterminer ( )3 2
R R Bo . Caractér iser  3 2

R Ro  

5. Soit  ( ) et  ( )' les cercles passant  par  A et  de centres respect i fs B et  C. A tout  point  M de 

( ) ( )'   tel que ( )  , ' 2
2

BM CM
  . 

a) Montrer  que  

b) Soit ( )3
'N R M= . Montrer  que M et  N sont  symétr iques par rappor t  à I . 

Exercice 9 : 

ABCD  étant  un carré direct  de cent re O. 
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1) Caractér iser  l appl icat ion f dans chacun des cas suivants : 
     a) f= S( BC)oS( OC)      b) f= R

( )O; -  
2

 
oR

( )C;  
2

 
     c) f= R

( )A ;  
2

 
otÄCB      d) f= S( BD )oS( OC)otÄBD 

2) On const rui t  à l extér ieur  du carré ABCD  les deux t r iangles équi latéraux ADF  et  ABE . 
    a) Montrer  qu i l existe une rotat ion unique r  tel le que r (A )= D  et  r (E )= C. 
    b) En déduire que FEC est  un t r iangle équilatéral direct . 
3) Caractér iser  par deux méthodes l appl icat ion g= R

( )B ; -  
2

 
oR

( )A ;  
2

 
. 

Exercice 10 : 

Le plan complexe étant  rappor té à un R.O.N.D (O, Åu, Åv ). On note A et  B 

respect ives zA= 6


−i
e  et  zB=  

i
2 . 

1) Soient  A1= R(O, 


2
 )(A) ;  A2= t - Åu(A1) et  A3= SB(A). Déterminer  les affixes des points A1, A2 et  A3. 

2) E) : z2- (d+ 1)(i - 1)z - i (1+ d2)= 0 où d est  un paramètre complexe. 
a) Résoudre dans Ê E ). 
b) On considère les points M ,  et  M ’’  d, id- 1 et  i - d. Déterminer  les 

ensembles des points  et   dans chacun des cas suivants :                                                                 

* Arg(id)   

3     [ ]2 .                                                                                                                                     

* 2d- 3+ i = 2. 

Exercice 11 : 

Dans le plan complexe rapporté à un R.O.N.D (O,Åu,Åv f qui à tout  point  

M (z) associe le point  ( ) tel  que = i z + 1- i . 

1) Montrer  que f est  une isométr ie. 
2) f. Caractér iser  alors f. 
3) Soit  t la t ranslat ion de vecteur Åw= Åu+ Åv. Montrer  que tof 

caractér isera. 

4) Soit  R la rotat ion de cent re O  

2 . Caractér iser les t ransformat ions :  toR et  foR. 

 
 
 

 


